.I Kvadratiska karaktéren av 2, mod p, med &ndliga kroppar.

Pa foreldsning brukar jag visa

AV VRS OV
( p) (1)
i nagot specialfall. Jag anvinder komplexa tal.

For den som last abstrakt alebra kan en variant med &ndliga kroppar, och Frobenius,
verka naturligare.

Vi later k beteckna kroppen Z,. Vidare far K sta for en spaltningskropp till
polynomet X* + 1. # betecknar nagon rot. Det giller #* = —1, 6% =1

Vi bildar nu
a=60-6
som uppfyller
a?=0>+6%°—20"=0>-6>+2=2

Ekvationen X? = 2 har alltsa rétterna X = +a i K, och inga andra.

Sa fragan ér (for olika p) huruvida « tillhor primkroppen k eller ej. Fragan &r alltsa
huruvida o? = a.

p=1 (mod 8):

af = pP — 3P = 08k+1 _ 03(8k+1) —0— 03’
eftersom #® = 1. Sa o € k och 2 &r kvadratisk rest mod p.
p=3 (mod 8):

aP = pP — 03p — 98k+3 _ 03(8]6-‘1—3) — 03 _ 09 — 03 9= —a,

sd a € k, 2 ej kvadratisk rest mod p.

p=5 (mod 8):

aP = 6P — 93[) — 08k+5 _ 93(8k+5) — 05 _ 015 -0+ 93 = —aq,
eftersom #* = —1. 2 ej kvadratisk rest mod p.
p=7 (mod 8):

af =P — 031) — 98k+7 _ 03(8k+7) — 97 _ 95 — _93 + H = a,

eftersom #* = —1. 2 &r kvadratisk rest mod p.



